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 اقلب الورقة حيث السؤال الثالثيتبع ... 

 

   :اتملاحظ

  .غير مسموح استخدام الآلة الحاسبة 

 لإجابة بقلم الحبر وفي كراسة الإجابة.ا 

  الأستاذ.يجب تدوين رقم المجموعة أو اسم 

 

 
 ( درجة10 + 15) أوجد تكاملات الدوال التالية: السؤال الأول:

1. ∫ 𝑥6 ( 
1

𝑥
+

1

𝑥2
 )3 𝑑𝑥 

 
2. ∫

81+𝑥  +  41+𝑥

22𝑥 𝑑𝑥 
 

3. ∫
𝑠𝑖𝑛2𝑥

(1+cos 𝑥)2 𝑑𝑥 
 

4. ∫
− 𝑑𝑥

√1−𝑥−𝑥2
 

 
5. ∫

1

3 sin 𝑥−4 cos 𝑥
𝑑𝑥 

 
6. ∫

1

𝑥2−𝑏2
 (

𝑥+𝑏

𝑥−𝑏
)

3
𝑑𝑥  

 
7. ∫ 𝑒2𝑥𝑙𝑛(2 + 𝑒𝑥)  𝑑𝑥 

 
 

 ( درجات10) :الآتيةتكاملات قيمة الأوجد  :نيالسؤال الثا

1. ∫ 1

(sec 𝑥+tan 𝑥)2

𝜋

4
0

𝑑𝑥 

2. ∫ ||𝑥 − 1| − 𝑥|  𝑑𝑥
2

0
 

 



 انتهت الأسئلة ... بالتوفيق للجميع

 درجة ( 7+  3)  :لثالسؤال الثا
. :أكتب هذا التكامل في صيغة كسور جزئية .1 ∫

cos 𝑥

𝑠𝑖𝑛3𝑥− 𝑠𝑖𝑛2 𝑥
dx 

 𝑅1التي تجعل مساحة المنطقة  (a)في الشكل المجاور أوجد قيمة  .2

 .𝑅2تساوي نصف مساحة المنطقة 

 

 درجات ( 5) : رابعالسؤال ال
دوران المنطقة مجسم الناشئ من الأوجد صيغة التكامل لحجم  

𝑦 :المحصورة بين = 3 + sec 𝑥   ,𝑦 = 5  .           
𝒚) حول المستقيم  = −من الفترة (  𝟑−

π

2
≤ 𝑥 ≤

π

2
 . 

 
 
 

 درجات ( 10) : خامسالسؤال ال
𝑦أوجد مساحة المنطقة المحصورة بين  .1 =

4

𝑥+3
  ,

𝑦 :والمستقيمات = 0 ,𝑦 = 1 ,𝑥 = 0  ,𝑥 = 1  

 

 

 

في أحد أفران التسخين التابعة لمصنع الحديد والصلب, صُمم  .2
أمتار على محور  6الفرن على هيئة نفق أسطواني يمتد بطول 

𝑥:بينما يُعطى شكل المقطع العرضي الداخلي للفرن بالمنحنى , 
y = 3 − cosh 𝑥    

𝑦 حوروذلك فوق الم = 0. 
بافتراض أن أبعاد الفرن تقاس بالمتر, استخدم التكاملات 

 المناسبة لإيجاد الحجم الداخلي للفرن الصناعي.


